10. Eloszlas-, illetve stirliségfiiggvényekre vonatkozo altalanos tételek (egy- és kétvaltozos eset).
Peremeloszlasok, peremstiriiségek meghatarozasa.
Eloszlasfiiggvény: P(X<c)
l. Tétel: Ha F(x) az X valoszinliségi valtozo eloszlasfiiggvénye, akkor P(a<=x<=b) = F(b) —
F()
Biz.: A = (x<a) ; B= (x<b) ; C = (a<=x<b) kozétt fennallnak a kovetkezo Osszefliggések:
A része B-nek és C = B-A
fgy P(a<=x<b) =P(C) = P(B) — P(A) = P(x<h) — P(x<a) = F(b) —F (a)
Il. Tétel: Az eloszlas monoton ndvekvd, azaz ha x;<x; akkor F(X;)<=F(xy)
Biz.: A = (X< X;) ; B= (X< X2) események
Mivel x;<x,, A része B-nek, ezért P(A)<= P(B) tehat P(x< X;) <= P(X< X7) tehat
F(x1)<=F(x,)
Stiriiségfiiggvény: A folytonos eloszlasfliggvények jellemzésére a stirliségfiiggvényiiket hasznaljuk.
Ha X folytonos valdsziniiségi valtozo, Melynek eloszlasfv-je F(x), akkor f(x) = F’(x) fv-t az X
valdszinliségi valtozo striségfiiggvényének nevezziik.
a) f(x)>=0 minden valos x-re
b) ffooof(x)dx =1
¢) J7_ fl)dx=F(x)
d) [ f()dx=F(b)~F(a)=Pa<x<b)
Peremeloszlés: x,y € Q
- Az egyiittes eloszlas fv: F(x,y) = P(X<x)*(Y<y))
- Ennek ismeretében meghatarozhato az X Fy(X) és az Y Fy(Y)-ja
- A= (Y<o0) esemény biztos esemény, ezért: ((X<x) N (Y<o0)) = (X<x) tehat
P((X<X)*(Y<00)) = F(X,0)
- A kétdimenzios egyiittes eloszlas fv-bél F(X,00) = lim,,_,,, F¢(X) és;i_)rgo F(x,y) =

Fy, (Y) Osszefliggessel szarmaztatott Fx(X) és Fy(Y) az X és Y valoszinliségi valtozo

peremeloszlas fliggvényének nevezziik, az altala meghatarozott eloszlasok pedig a
peremeloszlasok.
Peremsiirtiségek: Az aldbbiak mindig teljesiilnek rajuk

a) [ 7 flxy)dxdy =1

b) [7 fCuy)dy = £, (x)

o [ fGy)dy = f,()

d) [ [7 fwy)dudy = F.(x)
o) [, [, f,v)dxdv = F,(y)




