
A hülye betű az KIS TETA 

 

Maximum likelihood becslés dominált statisztikai mező esetén 

1. A   paraméter maximum likelihood (ML) becslése az a )(ˆ X   paraméterérték, amelyre 

)(Xf  (tehát a likelihood-függvény) maximális. Tehát azt a paramétert választjuk 

becslésnek, ami mellett az X minta bekövetkezésének „valószerűsége” a legnagyobb. 
Ha a log-likelihood függvény differenciálható, akkor a gyakorlatban a ∂L(θ) = 0 ún. likelihood-egyenlet 

gyökeit határozzák meg és ezek közül keresik ki a globális maximumhelyet. 

2. Példa: normális eloszlás esetén a várható érték ML-becslése a mintaátlag, a szórásnégyzet ML-

becslése pedig a korrigálatlan tapasztalati szórásnégyzet: tehát ez utóbbi torzított. 

3. Tulajdonságai: 

a) az ML-becslés nem feltétlenül létezik és nem feltétlenül egyértelmű 

b) az ML-becslés invariáns: ha T(X) a   paraméter ML-becslése, akkor g(T(X)) (az egyik) ML 

becslése lesz )(g -nak. Tehát elég a paraméter becslését vizsgálni.  

c) ML-becslés nem feltétlenül torzítatlan.  

d) Viszont megfelelő regularitási feltételek (erős regularitás – RR) teljesülése esetén 

aszimptotikusan konzisztens, aszimptotikusan normális és aszimptotikusan optimális. 

Pontosabban, igaz a következő 

e) Tétel: (RR) teljesülése esetén a likelihood-egyenletnek (elég nagy n-re) létezik olyan Tn(X) 

gyöke, amely a likelihood-függvény lokális maximumhelye és erõsen konzisztens. Továbbá ez 

a becsléssorozat aszimptotikusan normális és aszimptotikusan optimális:  

))(,())(( 1
1n I0NXTn    eloszlásban. 

 



 



 



 
 


